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Ex.1

1) Soient {untnen et {vn bnen deux suites vérifiant :

Up = Vp — Up—1, N2 1

Comparer la nature de la série : Z uy, et celle de la suite {v,, }nen.

neNx*

2) Montrer que les séries de terme général suivant sont convergentes, en
calculant leur somme :

7a)

1
Yn =179 n
1
Uy =

Ex.2

Soient E Uy €t E vy, deux séries a termes positifs convergentes .
neN neN
Etudier les séries de termes généraux :

1
Wp = \/UnVp €t T, = Y Un

Ex.3

1) Soit E U, une série A termes positifs.
neN

— a) Montrer que la série de terme général :
U

v = ——-—---——
"1+ n2u,

converge.
— b) Montrer que la série de terme général :
Un

w =
" 14+ uy,

est de méme nature que E Up, -

neN
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2) On se donne trois séries a termes positifs et convergentes : E U, E Un
neN neN

Déterminer la nature de la série :

g Zn ol 2y, = VUnVy + UpWy, + vpwy,

neN

Indication : On peut développer (u,, + v, + wy)? et trouver une majo-
J

ration de z,,)

Ex.4
Soit (an)nen une suite croissante de réels strictement positifs.
On pose :
1
Upy = ————
apdy ... Qp

Discuter suivant la limite de la suite (a,,),en la convergence de la série : E Up,.-
neN

Ex.5

Nature des séries de terme général u,, :

n? . m3+1 1
Un= oy Un = VR ERR s aein(Gem) e = e
1 1 1
Uy = n(n); Up = nt \/ﬁ; U, = sin®(—); u, = 1 — cosh(—=);
n2 2n3 —1 n vn
In(n™) 1 (n+1)(n+2)...(2n)
_ > 2); - = :
Un = s 22 = Ty Un (2n)n ’
3 1\2 n
u, = TL; Uy, = (n!) : Uy = _N vee a € R*;
n! (2n)! (n+1)!
Uy = a avec a € R
T A+a)(+a?).. (1+a) ’

n? | 1+ tan(1)

= ; = n|———

"oy " 1 —tan(d)

Ex.6
Soit (un)nen la suite de nombres réels définie par :
uw € Rt et ¥n € N Un+1:w
n+1

Déterminer la nature de la série E Uny -
neN



