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Il sera tenu compte de la qualité de la rédaction et de la précision des justifications. [
sujet comporte 5 exercices. L'ordre dans lequel cewr-ci sont traites n'est pas impose.
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Exercice 1. (4 points)

1. Soient P et () deux propositions. A laide d une table de vérité, déterminer lesquelles des proposi-
tions suivantes sont logiquement équivalentes -

nontP) — 0 P ou Q); P ou (PetQ): (Qou P)et .

2. Donner la négation de la proposition suivante :

Y>>0 SN e B Y e ML iin >N — U, = M.

Exercice 2. (3 points) Soit la proposition suivante :

Plr.y): (r#yetazy#1) = x(y°+y+1)#£yla™+ax+1).
1. Vériher que pour tous reels r et y.

o> +y+1) —yl@*+z4+1)=(y—-z)(yz—1) .

2. Montrer, par contraposition, que ’(x,y) est vraie,

j-2

Exercice 3. (4 points) On définit, pour tout entier n € N. A, = 3-"+% — 27+l
1. Vérifier que A4 — 24, =7 gont2

2. Montrer par récurrence que. pour tout 1 >0, A, est divisible par 7.

Exercice 4. (5 points) Dans l'ensemble E = {0,1,2,3,4,5,6,7}, on considére les trois sous-ensembles
A =10,3,5}, B=1{1,2,3,4,5,6} et C = {2,4,6,7}.
Déterminer les ensembles suivants :

1. B\ A.

2:AS Y (BN C).

3. AAB.

4. P(A), o1 P(A) est I'ensemble des parties de A.

Exercice 5. (4 points) Soit E un ensemble, et A, B, C trois parties de E. Démontrer que :
1. A=(AuB)N (AU B¢);
2. A\(BUC)=(A\B)n(A\OC).



